LOGICA 1 2017a

1) Diga cuales de las siguientes férmulas son tautoldgicas, cuales contingentes y cuéles
contradictorias. Justifique su respuesta:

a-—ga=(PA—p)

Contingente.

p A — p es una contradiccion, siempre falsa, tenga el valor que tenga p.

— (p A = p) es, por tanto, una tautologia, siempre verdadera.

El valor de — g A — (p A — p) dependera del valor de g. Puesto que puede ser verdadero o
falso, la formula tendré interpretaciones verdaderas e interpretaciones falsas

casog-V: = VAV (F)

casog-F: —FAV V)

b-(P—>(=qv(=rap))—>(@—{E—>(Q—p))

Tautoldgica.

El consecuente equivale a —q v (—p v (—q v p)), que equivale a —q v —p v p.

Puesto que —p v p es una tautologia, el consecuente de la formula b es siempre verdadero. Un
condicional con consecuente siempre verdadero es un condicional tautolégico. El Gnico caso
en el que el condicional puede resultar falso es aquel en el que el antecedente es verdadero y
el consecuente falso, caso que aqui no se puede dar.

C-(Q>(=rv=p)—>((rap)va)

Contingente.

Tratamos de hacer falsa la formula. El antecedente debe ser verdadero y el consecuente falso.
Para que el consecuente sea falso, ha de ser falso q y o bien r o bien p. Con q falso, el
antecedente de la formula es verdadero, sean como sean r y p. Por tanto, cabe la posibilidad
de que la férmula tenga un caso F:

F>Fv=F)>({(FAF)VEF)

F>NMvV) > (Fv P

F>V) > F

vV - F

Buscamos un caso de verdad. Si encontramos una interpretacion falsa del antecedente, ya
tenemos un caso de verdad para la formula entera, sin necesidad de examinar el consecuente.
Para que sea falso el antecedente, necesitamos que qseaVy (—rv —p)F.

Vo>VvaV)>(VAV)VY)
Vo> FvF))>((VVvYV)

(V>F) >V

F > V

d-(p>-p)>@Ar—p)
Contingente.
CasoV: V>=-V)»>(VA=-V)/ V>F)>NVAF) I F> F

CasoF: (F>—-F)>FaA=-F)/ (F>V)>F |/ V>F



2) Demuestre, mediante Deduccién Natural, la validez del siguiente esquema de argumento:

p—>(Q—r)
r—s
Y
(Qar)—s
1. p—>(Q—r) premisa
2. r—s premisa
3. p premisa
4, gqor MP 1,3
5. gAar supuesto (antecedente de la conclusion)
6. q REA 5
7. r MP 4,6
8. S MP 2,7
9. (QAar)—>s RlI— 5,8

3) Ponga un ejemplo de argumento valido, una de cuyas premisas sea de tipo condicional y
falsa, y otro ejemplo de argumento con forma invalida, que tenga una premisa de tipo
condicional vélida y la conclusién verdadera.

Un argumento valido sencillo con premisa condicional es el MP:

p—>q
L
q
Diccionario:

p: 2+2 son 4
g: 3+3son7

Si 2+2 son 4 entonces 3+3 son 7 (falso). 2+2 son 4. Por tanto, 3+3 son 7.

El segundo caso se reduce a buscar una conclusién cualquiera, q, verdadera, que no tenga
nada que ver con la premisa. Para la premisa necesitamos una tautologia con forma
condicional. Por ejemplo: p—p.

P—>P
q

Nos sirve el diccionario anterior.
Si 2+2 son 4, entonces 2+2 son 4. Por tanto, 3+3 son 7.



4) Dada la premisa
Angela no entraré en la fiesta a menos que lleve corbata
diga cuales de los siguientes enunciados son equivalentes a ella y por queé:
a.- Si Angela no entra en la fiesta, entonces no lleva corbata
b.- Si Angela no lleva corbata, entonces no entra en la fiesta

c.- Angela sélo entrara en la fiesta si lleva corbata
d.- Angela entrard en la fiesta si y solo si lleva corbata

Diccionario:
p: Angela entrara en la fiesta
g: Angela lleva corbata

Premisa: —q — —p

a.- —p — =g No es equivalente a la premisa. Puede ser verdadera la premisa (=V—>—F) y
falsa esta formula (—F——V), con p-F y g-V.

b.- =g — —p Es equivalente, pues es la misma féormula.

c.- p — q Es equivalente, por la regla de contraposicién. Ambas equivalen a q v —p.

d.- p <> g No es equivalente a la premisa, pues esta formula equivale a (p—q) A (Q—p) v,
aungue (p—q) equivale a la premisa, su conjuncién con (q—p) ya no. Lo podemos probar con

un arbol o con una interpretacion en la que la premisa tenga un valor y esta férmula otro. Por
ejemplo:

F(V) V(F) F V
Vv F

con g-Vy p-F, la premisa es verdadera y la formula d es falsa.



